
แบบฝกหัดสำหรับ Midterm ชุดที่2
1. กำหนดให

𝑓(𝑥) = { 2 |𝑥 − 1| , 𝑥 > 1
𝑥2 − 1, 𝑥 ≤ 1

1.1. จงหา lim
△𝑥→0−

𝑓(1 + △𝑥) − 𝑓(1)
△𝑥

1.2. จงหา lim
△𝑥→0+

𝑓(1 + △𝑥) − 𝑓(1)
△𝑥

1.3. จงพิจารณาวา 𝑓 ′(1) หาคาไดหรือไม เพราะเหตุใด

2. จงหาอนุพันธของฟงกชันตอไปนี้
2.1. 𝑦 = 3√𝑥8 + 𝑥2 − (𝑥 + 3)1.01

2.2. 𝑦 = (𝑥 + ln 𝑥) (√𝑥 + 1)18

2.3. 𝑦 = 𝑒𝑥 + 2 cos(𝑥)
2𝑥 + 1

2.4. 𝑦 = (tan (𝜋𝑥) + 1)25 + cosec61 (𝜋𝑥)
2.5. 𝑦 = √arcsin(𝑥3 + 1)
2.6. 𝑦 = log5 (arctan(𝑥2))

3. จงหาสมการของเสนสัมผัสกราฟของเสนโคง (𝑦3 − 1)(1 − 𝑥) + ln(𝑥) = 𝑦6 − 4 ที่จุด (1, 3√2)

4. กำหนดให 𝑓(𝑥) = cos(5𝜋𝑥) + 𝑒𝑒𝑥 จงหา
4.1. 𝑓 ′(𝑥) =
4.2. 𝑓″(𝑥) =
4.3. 𝑓‴(𝑥) =
4.4. 𝑓 (4)(𝑥) =
4.5. 𝑓 (18)(𝑥) =

5. จงใชการหาอนุพันธโดยฟงกชันลอการิทึม หาอนุพันธของ

𝑓(𝑥) = 𝑥ln 𝑥

(𝑥 + 2) 5√3 − 5𝑥2

6. จงใชการประมาณคาเชิงเสน ประมาณคา ln(1.1) + 3√1.1



7. กำหนดให 𝑥 เปนปริมาณของสารตั้งตน X และ 𝑦 เปนปริมาณของสาร Y สมมติสมการการผลิตสาร Y จาก
สารตั้งตน X เปนดังนี้ 𝑦 = 𝑥2 + 2𝑥 ในการผลิตแตละครั้ง มีคาความผิดพลาดในการตักสารตั้งตน X อยูที่
0.5 หนวย จงหาคาความผิดพลาดของสาร Y ที่ผลิตได และคาความผิดพลาดสัมพัทธของการผลิตสาร Y
เมื่อใชสารตั้งตน X จำนวน 10 หนวย โดยใชดิฟเฟอเรนเชียล

8. ชายคนหนึ่งสังเกตเห็นนักกระโดดรมบนทองฟากระตุกรมเพื่อลงสูพื้นดิน โดยเขาสังเกตวาตำแหนงที่เขายืนหาง
จากจุดที่นักกระโดดรมจะถึงพื้น 1200 เมตร (ดังรูป) ถาอัตราเร็วที่นักกระโดดรมเคลื่อนที่ลงสูพื้นดินในแนวดิ่ง
มีอัตราเร็วคงที่ 60 เมตร/นาที จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงมุม 𝜃 ขณะที่ 𝜃 = 45𝑜

9. กำหนด 𝑓(𝑥) = 𝑥2 ln 𝑥
9.1. จงหาพหุนามเทยเลอรดีกรี 3 (𝑃3(𝑥)) ของ 𝑓(𝑥) รอบ 𝑥 = 1
9.2. จงใชพหุนามในขอ 2.1 ประมาณคาของ (1.1)2(ln(1.1)) (ตอบในรูปทศนิยม 3 ตำแหนง)

10. กำหนด 𝑓(𝑥) = arctan(𝑥3 − 3𝑥 + 1)
10.1. จงหาคาวิกฤตทั้งหมดของ 𝑓(𝑥)
10.2. 𝑓(𝑥) เปนฟงกชันเพิ่มบนชวงใดบาง
10.3. 𝑓(𝑥) เปนฟงกชันลดบนชวงใดบาง
10.4. คาต่ำสุดสัมพัทธของ 𝑓(𝑥) เกิดที่ 𝑥 =
10.5. คาสูงสุดสัมพัทธของ 𝑓(𝑥) เกิดที่ 𝑥 =
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10.6. จงใชขอมูลในขอ 10.1-10.5 วิเคราะหวากราฟในขอใดเปนกราฟของฟงกชัน
𝑦 = arctan(𝑥3 − 3𝑥 + 1)

(A) (B) (C) (D)

11. จงแสดงวิธีการหาลิมิตตอไปนี้
11.1. lim

𝑥→−1
sin (1 + 𝑥 + 𝑥2 + 𝑥3)
ln (2 + 𝑥 + 𝑥2 + 𝑥3)

11.2. lim
𝑥→0+

(1
𝑥 + 1

cos 𝑥 − 1
sin 𝑥)

11.3. lim
𝑥→+∞

(𝑒𝑥)𝑒−𝑥

12. กำหนดให 𝑃(−1, 0, 0), 𝑄(1, 1, −1) และ 𝑅(3, 3, 0) เปนจุดในปริภูมิสามมิติ
12.1. จงหาเวกเตอรขนาดสองหนวยที่มีทิศตรงขามกับ ⃗⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗𝑄𝑅
12.2. จงหาภาพฉาย (projection) ของ ⃗⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗𝑃𝑄 บน ⃗⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗𝑃𝑅
12.3. จงหาพื้นที่ของสามเหลี่ยม 𝑃𝑄𝑅

13. ให ℓ1 และ ℓ2 เปนเสนตรงในสามมิติที่มีสมการพาราเมตริกเปน

ℓ1 ∶ 𝑥 = −2𝑡, 𝑦 = 𝑡, 𝑧 = −𝑡 (𝑡 ∈ ℝ)
และ

ℓ2 ∶ 𝑥 = 1 + 3𝑡, 𝑦 = 1 − 3
2𝑡, 𝑧 = 1 + 3

2𝑡 (𝑡 ∈ ℝ)

13.1. จงแสดงวาเสนตรง ℓ1 และ ℓ2 ขนานกัน
13.2. จงหาสมการของระนาบที่ผานเสนตรง ℓ1 และจุด (1, 1, 1)
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