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1. กาํหนด  
2
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1.1 จงหา 
( ) ( )

x 0

f 1 x f 1
lim

x−∆ →

+ ∆ −
∆

 

1.2 จงหา 
( ) ( )

x 0

f 1 x f 1
lim

x+∆ →

+ ∆ −
∆

 

1.3 จงพิจารณาวา่ ( )f 1′  หาค่าไดห้รือไม่  เพราะเหตุใด 

1.4 จงหา ( )f 4′ =................................... 

 
2. เม่ือนาํอาหารไปแช่ไวท่ี้ช่องแขง็ หลงัจากเวลาผา่นไป t  ชัว่โมง พบวา่อุณหภูมิ T  ( องศาเซลเซียส) ของอาหารมี

ความสัมพนัธ์กบัเวลาท่ีใชแ้ช่แขง็ t  ชัว่โมง    กาํหนดโดย 

 
4T(t) 65 11t
t

= − +  สาํหรับ 1 t 5≤ ≤   

จงหาอตัราการเปล่ียนแปลงของอุณหภูมิของอาหารเทียบกบัเวลาเม่ือเวลา t 1= ชัว่โมง 
 
3. จงหาสมการของเส้นสัมผสัเส้นโคง้  ( )1 xy 2e −=  เม่ือ x 1=       
     
4. จงใช ้การประมาณเชิงเส้น ประมาณค่าของ 1.12  เม่ือกาํหนดให ้ ln 2 0.69=  ตอ้งการทศนิยม 3 ตาํแหน่ง 
            
5. โรงงานผลิตตลบัทรงกลม ไดค้าํนวณวา่เคร่ืองจกัรจะผลิตตลบัท่ีมีรัศมี (r) 3 เซนติเมตร โดยมีความคลาดเคล่ือน

ของรัศมีอยา่งมาก 0.02 เซนติเมตร เน่ืองจากนํ้าหนกัของตลบัทรงกลมแต่ละลูกตอ้งใกลเ้คียงกนั ดงันั้นจึง

จาํเป็นตอ้งควบคุมปริมาตร (V) ของตลบัทรงกลมไว ้จงใชดิ้ฟเฟอเรนเชียลหาวา่ ค่าคลาดเคล่ือนของปริมาตรจะ

มากสุดท่ีเท่าใด กาํหนดให ้ปริมาตรทรงกลม V 34 r
3

= π     

     
6. กาํหนดให ้ 2f (x) x sin( 2x)= + −  จงหา          
 
6.1 f (x)′ =………………………………………………………… 
 
6.2 f (x)′′ =………………………………………………………… 
 

6.3 
3

x 03
d y
dx = =…………………………………………………… 

 
7. จงหาอนุพนัธ์ของฟังกช์นัท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี        

7.1 2 2xy (x 3x )(e )= +  

7.2 ln(3x 1)y
cos(3x 1)

+
=

+
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7.3 5 x

2y log (x 2x 3) sec(2 1)= − + + −  

7.4 1y arccos
2x 1

 =  + 
 

 
7.5 x 10y (tan(e ))= + π  
 

8. กาํหนดให ้
2 sin x(x 1)y
ln(x)
+

=  จงหา 
dy
dx

   โดยใชส้มบติัของลอการิทึมฐาน e         

 

9. กาํหนดสมการ   2x y 1 ysin x+ + =  จงหา 
dy
dx

      

 
10.  จงเติมคาํตอบของลิมิตต่อไปน้ี ในกรณีท่ีลิมิตไม่ใช่จาํนวนจริง ใหบ้อกวา่ลิมิตเป็น  +∞  หรือ −∞  หรือเหตุผล

อ่ืนๆ            

10.1 
2

2x

x 3x 1lim
3 2x→+∞

+ −
=

−
………………………………………………………………………… 

10.2  
2

x

1 xlim
5 3sin x→+∞

+
=

−
……………………………… 

10.3 
x 0

1lim (3 ln x)
x+→

− + =……………………… 

 

11. จงหาลิมิต 2x 0

ln(cos x)lim
x→

        

 

12. จงหาลิมิต 2
1

2 x
x 0
lim x e

+→
          

 

13. จงหาลิมิต 
1
x

x 0
lim (1 3x)

+→
−          

 

14. กาํหนดฟังกช์นั f (x) ln(2x 1)= +   

ก. จงหาพหุนาม แมคลอรินอนัดบัท่ี 4 ของ f (x)     

 ข. จงหาอนุกรมแมคลอรินของฟังกช์นั f (x) โดยเขียนรูปทัว่ไปของพจน์ท่ี n    

 ค. จงหาค่าประมาณของ ln(1.2) f (0.1)=  

     โดยใชพ้หุนามแมคลอรินอนัดบัท่ี 3 ของ f (x)  (ตอ้งการทศนิยม 4 ตาํแหน่ง)   
 
15.กาํหนด     5 3f (x) 3x 5x 3= − +           
 
 จงหาค่า x ท่ีทาํใหเ้กิดจุดวกิฤต และจงหาค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดสัมพทัธ์ของ f (x)  
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16. กาํหนดให ้ f (x) 2sin x cos x= −         

16.1 จงใชท้ฤษฏีบทค่าระหวา่งกลาง แสดงวา่รากของสมการ f (x) 0=  อยูใ่นช่วง 0,
2
π 

  
 

16.2 จงใชว้ธีิของนิวตนั โดยเลือก 0x
4
π

=  เพื่อหาคาํตอบ 1x  ของ f (x) 0= F 

 
 
 


