
แบบฝกหัดทบทวนปลายภาค 206111 

1. Use the figure below, find the following integrals. จากรูปดานลาง จงหาคาอนิทิกรัลที่กําหนดใหตอไปนี้ 
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2. Evaluate the following integrals. จงแสดงวธิกีารหาอนิทกิรัลตอไปนี้      
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3. Write out the form of the partial fraction decomposition. (Do not find the numerical values of the 

coefficients) เขยีนรูปแบบการแยกเปนเศษสวนยอย โดยไมตองคํานวณคาคงตัว  

6.1  
2

3 1

(2 1)( 4)

x

x x




 
 

6.2   
3

5

( 1)( 3)x x


 
 

6.3   
2

2 2

8 3

( 1)

x x

x x

 


 
   

4. Evaluate the following integral 
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5. Approximate the area in the shaded region by using the rectangle method. Divide the interval into 4 

equal subintervals and use midpoint approximation.จงประมาณพื้นท่ีบรเิวณท่ีแรเงาในกราฟตอไปนี้ โดยวธิี

สี่เหลี่ยมผนืผา โดยแบงออกเปน 4 ชวงเทาๆกัน และใชจุดกึ่งกลางชวงในการประมาณคา   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

6. Use the accompanying figure to evaluate the following integrals.  

จากกราฟที่กําหนดใหจงหาคาอนิทิกรัลตอไปนี้   

                                                                                6.1  ( )( ) ( )
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7. The following figure shows acceleration ( a ) versus time( a ) curves for an astronaut doing a Bungee jump 

on Calculus planet, and Arjan Somlak who is relaxing from marking final exam by doing a Bungee jump at an 

observatory. They both jump at the same time. Give a physical interpretation of the area A  between 

the curves over the interval 0 t T≤ ≤ . กราฟตอไปนี้เปนกราฟแสดงความสัมพันธระหวางอัตราเรง ( a ) และ

เวลา ( a ) ของมนุษยอวกาศซึ่งกระโดดบันจี้จัมพบนดาวแคลคูลัส อาจารยสมลักษณซึ่งคลายเครยีดจากการ

ตรวจขอสอบปลายภาคโดยการโดดบันจี้จัมพจากหอดูดาว โดยทัง้คูเริ่มกระโดด ณ เวลาเดยีวกัน จงอธบิาย

ความหมายทางกายภาพของพื้นที่แรเงาระหวางเสนโคง A  บนชวง 0 t T≤ ≤   
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8. Form the integral to find the volume of the solid that results when the shaded region is revolved under 

the following conditions about the indicated axis without calculation. 

จงเขยีนอนิทิกรัลสําหรับใชหาปรมิาตรทรงตันที่เกดิจากการหมุนของบรเิวณที่แรเงาในรูปตามเงื่อนไขตอไปนี้   

โดยไมตองคํานวณคา 

 

 

 

 

 

 

 

 

8.1 วธิ ีDisk และ Washer 

• รอบแกน y :                V = ______________________________________________________ 

 

• รอบเสนตรง 4y = :     V = ______________________________________________________ 

 

8.2 วธิ ีShell 

• รอบแกน x :                V = ______________________________________________________ 

 

• รอบเสนตรง 3x = − :   V = ______________________________________________________ 

 

9. Assume that we want to make pottery by rotating clay on a potter’s wheel using a mold in the following 

shape. Find the volume of clay needed for 10 pieces of pottery in the integral form without calculation. 

สมมตติองการปนเครื่องปนดนิเผาโดยการหมุนดินบนแปนหมุน โดยใชแมพมิพดังรูป จงเขยีนปรมิาตรของดินที่

ตองใชในการทําภาชนะดนิเผา 10 ช้ิน  โดยไมตองคํานวณคา   
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10. Give the reason why the given integration is incorrect. Show the correct way to evaluate the 

integral. จงใหเหตุผลอธบิายวาทําไมการคํานวนหาคาอนิทกิรัลตอไปนี้จงึไมถูกตอง  

                                                                       พรอมทัง้คํานวณหาคาอนิทิกรัลใหมใหถูกตอง 
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11. Evaluate the following improper integral
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12. Find the general solution of 
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จงหาคําตอบทั่วไปของสมการ 
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13. กําหนดให   

A. e 1xy C    B. e 1xy C    C. e ex xy C D −= +  D. sin cosy C x D x= +  

คําตอบของสมการเชิงอนุพันธตอไปนี้คอืขอใด 

7.1 1y y′ = +    คําตอบคอื……………….  7.2  0y y′′ − =       คําตอบคอื………………. 

 

14.  ถา 2
1 2 3e

xC xC Cy + +=  คอื คําตอบทั่วไปของสมการเชิงอนุพันธสมการหนึ่ง แลว 

14.1 สมการเชิงอนุพันธที่สัมพันธกับคําตอบนี้เปนสมการเชิงอนุพันธอันดับท่ี ....................... 

14.2 คําตอบของสมการเชิงอนุพันธที่สอดคลองกับเงื่อนไข (0) 0,  '(0) 0,  "(0) 4y y y= = =  คอื  

      y = ............................................................................................. 

15. Solve the initial-value problem (sec ) 1,  (0) 0x y y y     

      จงหาผลเฉลยของปญหาคาเริ่มตน   (sec ) 1,  (0) 0x y y y      

16. กําหนดให ( )y t  คอืจํานวนประชากรของเมอืงแคลคูลัส ณ เวลา t  ใด ๆ ซึ่งสอดคลองกับสมการ 
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 16.1 จงใชวธิกีารอนิทเิกรตแบบแยกตัวแปรแสดงวา 0( e) kty t y=  

16.2 สมมตวิาในป พ.ศ. 2550 เมอืงแคลคูลัส มจํีานวนประชากร 100000 คน ตอมาในป พ.ศ. 2555 จํานวน

ประชากรเพิ่มขึ้นเปน 150000 คน จงใชคําตอบที่ไดจากขอ 14.1 ทํานายจํานวนประชากรของเมืองแคลคูลัส ในป 

พ.ศ. 2560 

 

 

 


